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번호 정답 출처 영역
1 E 2003 AMC 10A 10번 기하
2 B 2002 AMC 10A 11번 대수
3 C 2019 AMC 10B 12번 정수론
4 B 2012 AMC 10B 13번 대수
5 E 2005 AMC 10A 14번 경우의 수와 확률
6 B 2012 AMC 10A 15번 기하
7 B 2005 AMC 10B 17번 대수
8 E 2011 AMC 10B 18번 기하
9 E 2011 AMC 10A 19번 정수론
10 C 2007 AMC 10B 20번 경우의 수와 확률
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1 기하 출처: 2003 AMC 10A 10번

그림에서 실선으로 둘러싸인 다각형은 합동인 정사각형 4개를 변끼리 이어 붙인 것이다. 표시된 아홉 위치 중
한 곳의 변에 합동인 정사각형 하나를 더 붙인다. 이렇게 만들 수 있는 아홉 개의 다각형 중 접어서 한 면이 없는
정육면체를 만들 수 있는 것은 몇 개인가?

10. The polygon enclosed by the solid lines in the figure consists of  congruent squares

joined edge-to-edge. One more congruent square is attached to an edge at one of

the nine positions indicated. How many of the nine resulting polygons can be folded

to form a cube with one face missing?

4

A 2

B 3

C 4

D 5

E 6

11. The sum of the two -digit numbers  and  is  What is 5 AMC10 AMC12 123422. A+
M + C?

A 10

B 11

C 12

D 13

E 14

(A) 2 (B) 3 (C) 4 (D) 5 (E) 6

핵심 아이디어. 먼저 색칠된 네 정사각형을 접어 보고, 각각이 정육면체의 어느 면이 되는지 이름을
붙입시다. 추가한 정사각형은 아직 비어 있는 두 면 중 하나로 접힐 때, 그리고 그때만 조건을 만족합
니다.

윗줄의 왼쪽 정사각형을바닥으로 평평하게 놓습니다. 그 오른쪽 정사각형은 접어 올려오른쪽벽이 되고,
그다음 정사각형은 위로 넘겨 접어 윗면이 됩니다. 바닥 아래의 색칠된 정사각형은 접어 올려 앞쪽 벽이
됩니다. 비어 있는 면은왼쪽벽과뒤쪽벽입니다.
조건을만족하는위치. 정사각형 8과 9는각각바닥과앞쪽벽의왼쪽변에붙어있으므로둘다왼쪽벽으로
접힙니다. 정사각형 7, 6, 5는 각각 바닥, 오른쪽 벽, 윗면의 뒤쪽 변에 붙어 있으므로 셋 다 뒤쪽 벽으로
접힙니다. 정사각형 4는 윗면 너머로 이어지므로 아래로 접혀 왼쪽 벽이 됩니다.
조건을만족하지않는위치. 정사각형 2와 3은 각각 오른쪽 벽과 윗면의 앞쪽 변에 붙어 있으므로 앞쪽 벽
자리에 놓이는데, 그 자리는 이미 차 있습니다. 정사각형 1은 앞쪽 벽 너머로 이어져 윗면 자리에 놓이는데,
이 역시 이미 차 있습니다.
따라서 위치 4부터 9까지가 조건을 만족하며, 이런 다각형은 6개입니다.

정답: (E) 6

1



AMC10 • 하프모의고사 •해설 •제8회

2 대수 출처: 2002 AMC 10A 11번

자말은 컴퓨터 파일 30개를 플로피 디스크에 저장하려고 한다. 디스크 한 장의 용량은 1.44메가바이트(mb)
이다. 파일 중 세 개는 각각 0.8 mb, 또 다른 12개는 각각 0.7 mb, 나머지 15개는 각각 0.4 mb의 용량을 차지한다.
파일 하나를 여러 디스크에 나누어 저장할 수는 없다. 모든 파일을 저장하는 데 필요한 플로피 디스크는 최소 몇
장인가?

(A) 12 (B) 13 (C) 14 (D) 15 (E) 16

핵심아이디어.총용량만보면디스크 12장이면될것같지만,파일을나눌수없으므로언제나낭비되는
공간이 생깁니다. 골치 아픈 것은 큰 파일이므로, 0.8 mb 파일과 같은 디스크에 들어갈 수 있는 것이
무엇인지 따져 봅시다.

1단계. 총 용량은 3(0.8) + 12(0.7) + 15(0.4) = 2.4 + 8.4 + 6.0 = 16.8 mb입니다.

2단계. 0.8 mb 파일은 다른 0.8 mb 파일(1.6 > 1.44), 0.7 mb 파일(1.5 > 1.44), 0.4 mb 파일 두 개
(1.6 > 1.44)와는 같은 디스크에 들어갈 수 없습니다. 따라서 함께 들어갈 수 있는 것은 많아야 0.4 mb
파일 하나이고, 그 디스크에는 많아야 1.2 mb가 담깁니다. 세 개의 0.8 mb 파일은 서로 다른 세 디스크에
들어가야 합니다.

3단계. 디스크를 n장 쓴다고 합시다. 그중 세 장에는 많아야 1.2 mb, 나머지에는 많아야 1.44 mb가
들어가므로

16.8 ≤ 3(1.2) + 1.44(n− 3), 즉 13.2 ≤ 1.44(n− 3).

13.2/1.44 ≈ 9.17이므로 n− 3 ≥ 10, 즉 n ≥ 13이어야 합니다.

4단계. 디스크 열세 장이면 충분합니다. 0.8 + 0.4 = 1.2인 디스크 3장, 0.7 + 0.7 = 1.4인 디스크 6장,
0.4 + 0.4 + 0.4 = 1.2인 디스크 4장을 만들면 됩니다. 이렇게 하면 큰 파일 3개, 0.7 mb 파일 12개, 작은
파일 3 + 12 = 15개를 모두 담을 수 있습니다.

주의.총 용량을 디스크 용량으로 나누면 16.8/1.44 ≈ 11.67이고, 올림하면 12, 선택지 (A)가 됩니다.
이계산은파일을나눌수있다고가정한것입니다. 0.8 mb 파일이든디스크에서낭비되는공간때문에
답은 13으로 늘어납니다.

정답: (B) 13

2
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3 정수론 출처: 2019 AMC 10B 12번

2019보다 작은 양의 정수를 칠진법으로 나타낼 때, 각 자리 숫자의 합의 최댓값은?

(A) 11 (B) 14 (C) 22 (D) 23 (E) 27

핵심아이디어.자릿수의 합을 크게 하려면 칠진법에서 가장 큰 숫자인 6이 많이 필요합니다. 그러니
2019를 칠진법으로 나타내어 자리가 몇 개인지, 각 자리 숫자가 얼마까지 될 수 있는지 살펴봅시다.

1단계. 73 = 343이고 74 = 2401 > 2019이므로, 이 수들은 칠진법으로 많아야 네 자리입니다. 나눗셈
을 하면 2019 = 5 · 343 + 304, 304 = 6 · 49 + 10, 10 = 1 · 7 + 3이므로 2019 = 56137입니다. (검산:
1715 + 294 + 7 + 3 = 2019.) 세 자리 이하인 수는 자릿수의 합이 많아야 6 + 6 + 6 = 18입니다.

2단계. 맨 앞자리가 4 이하이면 합은 많아야 4 + 6 + 6 + 6 = 22이고, 46667 = 1714 < 2019가 이 값에
도달합니다.

3단계. 맨 앞자리가 5이면 수는 56137보다 작아야 합니다.

• 둘째 자리가 5 이하: 합은 많아야 5 + 5 + 6 + 6 = 22입니다(55667 = 2008에서 달성).

• 둘째자리가 6: 셋째 자리는 0또는 1입니다. 0이면 합은많아야 5+6+0+6 = 17이고, 1이면마지막
자리가 많아야 2이므로 합은 많아야 5 + 6 + 1 + 2 = 14입니다.

어떤 경우도 22를 넘지 못하고, 22는 실제로 달성됩니다.

주의.허용되는 가장 큰 수 2018 = 56127의 자릿수의 합은 5+6+1+2 = 14, 선택지 (B)입니다. 수가
크다고 자릿수의 합이 큰 것은 아닙니다. 맨 앞자리를 4로 낮추고 나머지 세 자리를 6으로 채우는 편이
더 좋습니다.

정답: (C) 22

3
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4 대수 출처: 2012 AMC 10B 13번

클레아가 멈춰 있는 에스컬레이터를 걸어서 내려가는 데는 60초가 걸리고, 작동 중인 에스컬레이터를 걸어서
내려가는 데는 24초밖에 걸리지 않는다. 클레아가 작동 중인 에스컬레이터에 가만히 서서 내려가는 데는 몇
초가 걸리는가?

(A) 36 (B) 40 (C) 42 (D) 48 (E) 52

핵심아이디어.시간은 더할 수 없지만 속력은 더할 수 있습니다. 움직이는 에스컬레이터 위를 걸을 때
클레아의 속력은 걷는 속력더하기에스컬레이터의 속력입니다. 속력을 “초당 에스컬레이터 전체의
몇 분의 몇을 가는가”로 재 봅시다.

멈춘 에스컬레이터에서 걸으면 클레아는 초당 전체의 1
60 을 갑니다. 움직이는 에스컬레이터에서 걸으면

초당 전체의 1
24 을 갑니다.

두 번째 비율은 클레아가 걷는 비율과 에스컬레이터의 비율을 더한 것이므로, 에스컬레이터 혼자서는 초당
전체 길이의

1

24
− 1

60
=

5

120
− 2

120
=

3

120
=

1

40

만큼 움직입니다. 따라서 가만히 서 있으면 40초가 걸립니다.
검산: 1

60 + 1
40 = 2

120 + 3
120 = 5

120 = 1
24 입니다. ✓

주의.시간을 빼서 60− 24 = 36으로 계산하면 선택지 (A)가 나옵니다. 시간은 이렇게 뺄 수 없습니다.
더하고 뺄 수 있는 것은 비율뿐입니다.

다른풀이.에스컬레이터의 계단이 120개라고 생각해 봅시다(120은 60과 24의 공배수입니다). 혼자 걸을
때 클레아는 초당 120/60 = 2계단, 움직이는 에스컬레이터에서는 초당 120/24 = 5계단을 갑니다. 따라서
에스컬레이터가 초당 5− 2 = 3계단을 보태 주므로, 가만히 서서 내려가면 120/3 = 40초가 걸립니다.

정답: (B) 40

4
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5 경우의수와확률 출처: 2005 AMC 10A 14번

가운데 자리 숫자가 첫째 자리 숫자와 마지막 자리 숫자의 평균인 세 자리 수는 몇 개인가?

(A) 41 (B) 42 (C) 43 (D) 44 (E) 45

핵심아이디어. 가운데 숫자가 나머지 두 숫자의 평균이면, 가운데 숫자는 그 두 숫자로 완전히 정해
집니다. 그러니 (첫째 숫자, 마지막 숫자) 쌍의 개수를 세면 되는데, 유일한 함정은 평균이 정수여야
한다는 점입니다.

수를 abc로 쓰고 a ∈ {1, . . . , 9}, c ∈ {0, . . . , 9}라 합시다. 필요한 조건은 b = a+c
2 입니다.

이 값은 항상 0과 9 사이에 있으므로, b가 올바른 숫자가 되는 것은 a + c가 짝수일 때, 즉 a와 c의 홀짝이
같을 때이고 그때뿐입니다. 이런 쌍 하나마다 수가 정확히 하나씩 생깁니다.

둘 다 홀수. a ∈ {1, 3, 5, 7, 9}, c ∈ {1, 3, 5, 7, 9}이므로 5 · 5 = 25쌍입니다. 예를 들어 741은 7+1
2 = 4

이므로 조건을 만족합니다.

둘다짝수. a ∈ {2, 4, 6, 8}(맨 앞자리는 0일 수 없습니다), c ∈ {0, 2, 4, 6, 8}이므로 4 · 5 = 20쌍입니다.
예를 들어 420이 있습니다.
따라서 모두 25 + 20 = 45개입니다.

주의.짝수인 경우에 첫째 자리를 0으로 허용하면 짝수 쌍이 5 · 5 = 25개가 되어 합계가 50이 됩니다.
이는 선택지에 없으므로, 맨 앞자리를 잘못 다뤘다는 신호입니다.

정답: (E) 45

5
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6 기하 출처: 2012 AMC 10A 15번

그림과 같이 단위정사각형 세 개와, 두 쌍의 꼭짓점을 각각 잇는 선분 두 개가 있다. △ABC의 넓이는?
15. Three unit squares and two line segments connecting two pairs of vertices are shown.

What is the area of △ABC?

A

6
1

B

5
1

C

9
2

D

3
1

E
​

4
​2

(A) 1
6

(B) 1
5

(C) 2
9

(D) 1
3

(E)
√
2

4

핵심아이디어. 그림은 단위 격자 위에 그려져 있으므로, 좌표를 쓰면 각 선분이 간단한 식의 직선이
되고 C는 두 직선의 교점이 됩니다. AB는 길이가 1인 수평한 변이므로, C가 그 아래로 얼마나 떨어져
있는지만 알면 됩니다.

1단계. A = (0, 0), B = (1, 0)으로 놓고 정사각형들이 x축 아래에 오도록 합시다. A에서 나온 선분은
오른쪽 정사각형의 먼 꼭짓점 (2,−1)에서 끝나므로 기울기가 −1

2 이고, 식은 y = −1
2x입니다. B에서

나온 선분은 아래쪽 정사각형의 왼쪽 아래 꼭짓점 (0,−2)에서 끝나므로 기울기는 −2−0
0−1 = 2이고, 식은

y = 2x− 2입니다.

2단계. C에서는 2x− 2 = −1
2x이므로 5

2x = 2, 즉 x = 4
5 이고 y = −1

2 · 4
5 = −2

5 입니다.

3단계. 밑변이 AB = 1이고 높이가 2
5 이므로 넓이는 다음과 같습니다.

[ABC] = 1
2 · 1 · 2

5 = 1
5 .

다른풀이.기울기−1
2 과 2의 곱이−1이므로 두 선분은 수직이고 ∠ACB = 90◦입니다. 직각삼각형△ABC

에서 빗변은 AB = 1입니다. A에서 나온 선분은 가로로 2만큼 갈 때 1만큼 내려가므로 A에서의 각은
tan∠CAB = BC

AC = 1
2 을 만족하고, 따라서 BC : AC = 1 : 2입니다. 그러면 AC2 + BC2 = 5BC2 = 1

이므로 BC = 1√
5
, AC = 2√

5
이고, 넓이는 1

2 · 2√
5
· 1√

5
= 1

5 입니다.

정답: (B) 1

5

6
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7 대수 출처: 2005 AMC 10B 17번

4a = 5, 5b = 6, 6c = 7, 7d = 8일 때, a · b · c · d의 값은?

(A) 1 (B) 3
2

(C) 2 (D) 5
2

(E) 3

핵심 아이디어. 각 식의 값이 다음 식의 밑이 됩니다. 5는 4a = 5에도, 5b에도 나타나고, 나머지도
마찬가지입니다. 이렇게 사슬처럼 이어져 있으니 대입해 봅시다. 모든 것을 4의 거듭제곱으로 바꿔
씁니다.

1단계. 5를 4a로 바꾸면 6 = 5b = (4a)b = 4ab입니다.
6을 4ab로 바꾸면 7 = 6c = 4abc입니다.
7을 4abc로 바꾸면 8 = 7d = 4abcd입니다.

2단계. 양변을 2의 거듭제곱으로 나타내면 4abcd = 22abcd이고 8 = 23입니다. 따라서 2abcd = 3이므로

a · b · c · d =
3

2
.

간단히 확인해 보면, 각 지수는 1보다 조금 큽니다(41 = 4가 5보다 조금 작은 것과 같은 이유입니다).
실제로 a ≈ 1.161, b ≈ 1.113, c ≈ 1.086, d ≈ 1.069이고, 이들의 곱은 약 1.5입니다.

주의. 4a = 5를 4a = 5처럼 다루면 a = 5
4 가 되고, 곱 5

4 ·
6
5 ·

7
6 ·

8
7 은 연쇄적으로 약분되어 2, 선택지 (C)

가 됩니다. 하지만 45/4 ≈ 5.66이지 5가 아닙니다. 지수는 곱하는 수가 아닙니다.

다른 풀이. 로그로 나타내면 a = log 5
log 4 , b = log 6

log 5 , c = log 7
log 6 , d = log 8

log 7 입니다. 이들의 곱은 연쇄적으로
약분되어 log 8

log 4 = 3 log 2
2 log 2 = 3

2 가 됩니다.

정답: (B) 3

2
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8 기하 출처: 2011 AMC 10B 18번

직사각형 ABCD에서 AB = 6, BC = 3이다. 변 AB 위의 점 M을 ∠AMD = ∠CMD가 되도록 잡는다.
∠AMD의 크기는 몇 도인가?

(A) 15 (B) 30 (C) 45 (D) 60 (E) 75

핵심아이디어.직사각형의 마주 보는 변은 평행하고, 평행선을 이용하면 주어진 두 같은 각으로부터
이등변삼각형을 얻습니다. MC의 길이를 알고 나면, 6과 3이라는 수가 30–60–90 삼각형을 가리킵니
다.

1단계. AB ∥ DC이고MD가 이 두 직선을 가로지르므로 엇각의 크기가 같아 ∠AMD = ∠MDC입니다.
이것과 ∠AMD = ∠CMD를 함께 쓰면 ∠MDC = ∠DMC를 얻습니다.

2단계. △MDC에서D와M에서의 각이 같으므로 그 대변의길이도 같습니다. 즉MC = DC = AB = 6

입니다.

3단계. △MBC는 B에서 직각이고, 직각을 낀 변 BC = 3, 빗변 MC = 6입니다. 직각을 낀 변의 길이가
빗변의 절반이므로 sin∠CMB = 3

6 = 1
2 이고, ∠CMB = 30◦입니다. (이때 MB = 3

√
3 ≈ 5.2 < 6이므로

M은 실제로 변 AB 위에 있습니다.)

4단계. 직선 AB 위에서 ∠AMC = 180◦ − 30◦ = 150◦입니다. 반직선 MD가 이 각을 크기가 같은 두 각
∠AMD와 ∠DMC로 나누므로 다음과 같습니다.

∠AMD = 1
2 · 150◦ = 75◦.

주의. 대칭성에 기대어 M 을 AB의 중점이라고 짐작하면 ∠AMD = 45◦, 선택지 (C)가 나옵니다.
하지만 그러면 ∠CMD = 90◦가 되어 조건이 성립하지 않습니다. 실제로 M은 A에 훨씬 가까워서
AM = 6− 3

√
3 ≈ 0.8입니다.

정답: (E) 75
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9 정수론 출처: 2011 AMC 10A 19번

1991년에 한 마을의 인구는 완전제곱수였다. 십 년 뒤 인구가 150명 늘어나자, 인구는 완전제곱수보다 9만큼
많았다. 현재 2011년에는 인구가 다시 150명 늘어나 또다시 완전제곱수가 되었다. 이 이십 년 동안 마을 인구의
증가율(퍼센트)에 가장 가까운 것은?

(A) 42 (B) 47 (C) 52 (D) 57 (E) 62

핵심 아이디어. 차가 알려진 두 완전제곱수에는 제곱의 차 q2 − p2 = (q − p)(q + p)를 이용합니다.
구체적인 수 하나를 인수분해하면 따져 볼 경우가 두 가지만 남습니다.

1단계. 1991년의 인구를 p2이라 하고, 2001년의 인구를 q2 + 9로 나타냅시다. 그러면 p2 + 150 = q2 + 9

이므로 q2 − p2 = 141입니다.

2단계. 인수분해하면 (q− p)(q+ p) = 141 = 3 · 47입니다. 두 인수는 모두 양수이고 q− p < q+ p이므로,
순서쌍은 (1, 141) 또는 (3, 47)입니다.

• q − p = 1, q + p = 141: 두 식을 더해 반으로 나누면 q = 71, p = 70입니다.

• q − p = 3, q + p = 47: 이때는 q = 25, p = 22입니다.

3단계. 이제 2011년의 조건을 씁니다. p2 + 300이 완전제곱수여야 합니다. p = 70이면 4900 + 300 =

5200인데, 이는 722 = 5184보다 크고 732 = 5329보다 작으므로 완전제곱수가 아닙니다. p = 22이면
484 + 300 = 784 = 282입니다. ✓
따라서 인구는 484, 634 = 252 + 9, 784 순으로 변했습니다.

4단계. 이십 년 동안의 증가율은 다음과 같습니다.
300

484
· 100% ≈ 62.0%,

이는 300
500 = 60%보다 조금 큰 값입니다.

주의. 증가율은 처음 인구를 기준으로 잽니다. 2001년 인구로 나누면 300
634 ≈ 47.3%, 선택지 (B)가

나옵니다.

정답: (E) 62
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10 경우의수와확률 출처: 2007 AMC 10B 20번

정사각형 블록 25개를 5 × 5 정사각형 모양으로 배열하였다. 이 중에서 어느 두 블록도 같은 행이나 같은 열에
있지 않도록 블록 3개를 고르는 방법은 모두 몇 가지인가?

(A) 100 (B) 125 (C) 600 (D) 2300 (E) 3600

핵심 아이디어. “어느 두 블록도 같은 행이나 같은 열에 있지 않다”는 행에 대한 조건과 열에 대한
조건으로 따로 나뉩니다. 그러니 행을 고르고, 열을 고른 다음, 이들을 어떻게 짝지을지 정합시다.

1단계. 세 블록은 서로 다른 세 행에 있습니다. 어느 행을 고를지는 (
5
3

)
= 10가지입니다. 마찬가지로 열을

고르는 방법도 (
5
3

)
= 10가지입니다.

2단계. 행과 열을 정하고 나면, 고른 각 행에 고른 열을 하나씩 짝지어 줍니다. 맨 위 행은 열을 3가지, 다음
행은 2가지, 마지막 행은 1가지로 고를 수 있으므로 짝짓는 방법은 3! = 6가지입니다.

3단계. 따라서 모두 10 · 10 · 6 = 600가지입니다.

다른풀이.블록을 하나씩 차례로 고릅시다. 첫 번째 블록은 25개 중 아무것이나 될 수 있습니다. 그 블록의
행과 열을 지우면 4× 4 격자가 남으므로 두 번째 블록은 16가지, 마찬가지로 세 번째 블록은 9가지입니다.
이렇게 세면순서를고려한선택이 25 · 16 · 9 = 3600가지인데, 블록 3개로 이루어진 각 집합이 3! = 6번씩
세어졌으므로 3600/6 = 600입니다.

주의.순서에 따른 중복을 나누어 주지 않으면 3600, 선택지 (E)가 남습니다. 첫 번째 방법에서 짝짓는
단계를 잊으면 10 · 10 = 100, 선택지 (A)가 남습니다.

정답: (C) 600
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